Théoréme de Thales

€ * Décris, lorsque cela est possible, les configurations de Thalés des figures suivantes.

Correction

Exercices

(les droites paralleles sont représentées en couleur).

Les points A, C et E
sont alignés ;

Les points B, C et D
sont alignés aussi ;
(AB) et (DE) sont
paralleles.

G I

F, H et J sont alignés ;
G, | et J sont alignés ;

(FG) /I (HI)

Ceci n’est pas une
configuration de
Thales : il n'y a pas de
droites paralléles.

@ * Pour chacune des configurations de Thalés ci-dessous :

- repasse en couleur les deux triangles ayant des c6tés proportionnels,

P, Q et R sont alignés ;
T, S et R sont alignés ;

(PT) et (QS) sont
paralléles car elles sont
toutes deux
perpendiculaires a la
méme droite (RT).

- puis écris I’égalité des quotients correspondante avec le méme code couleur,

- et enfin, repere le sommet commun et surligne-le dans tes quotients.

B (AB) // (DE)

CA_CB _ AB
CE €D DE

(UV) /1 (XY)

v Y

IX Iy _ XY
v 1w uv

Remarques : - Lalongueur CA peut évidemment étre notée AC.
- L'ordre des trois quotients dans I'égalité n’a pas d’'importance. Dans la figure 1 on peut avoir :

AB _CA _ CB
DE CE €D

(EF) // (MN)

OE _ OF _ EF
ON OM MN

- On a le choix du triangle représenté au numérateur, mais on ne peut pas changer de choix entre

les quotients. Dans la figure 1 on peut avoir : — =

CE

CD _ DE

CA CB AB

- il y a un dernier moyen de vérification : les sommets associés au sommet commun donnent le

dernier quotient :

@_®_4B

® @ @p
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€ * Nomme les points de la figure ci-contre sachant que les droites bleues sont paralléles

, ... LT LA TA
et qu'onalégalité: — = — = —
LS LH SH

A H
T A ! S H
T
ou A
Q H S T Al
L L I L
@ ** Dans la figure ci-contre, on a: (NG) et (LE) paralléles, A
AG=24cm;AL=6cm; NG=28cmetLE=42cm.
On souhaite déterminer les longueurs AE et AN.
Compléete cette démonstration :
On sait que : G
- les points A, N et L sont alignés ; N
- les points A, G et E sont alignés aussi ; E
L

- les droites (NG) et (LE) sont paralleles.

AN AG NG
AL AE LE
AN 24 28
6 AE 42

D’aprés le théoréme de Thales :

DoncAN =6%x28+42=4cm et AE =24x%x42+2,8=3,6cm

Remarque : il vaut mieux faire le produit en croix avec les valeurs de I'énoncé (2,8 et 4,2) qui ne
peuvent étre fausses, plutdt que d’utiliser une valeur calculée entre temps.

© “* Dans la figure ci-contre, les droites (FR) et (IU) se coupent en G,
(Fh /I (UR)etona:FI=10cm ; GR=16cm et UR=14cm.

Détermine la longueur FG.
Donne la valeur exacte puis la valeur arrondie au dixieme.

On sait que F, G et R sont alignés, |, G et U également et (FI) //(UR).

) \ . . FG I1G FI
D’apres le théoreme de Thalées : — = — = —
GR GU UR
FG _ 10
16 14
16Xx10 160 80
Donc FG = = —=—=11,4cm

14 14 7
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O ** 1. Trace sur feuille blanche un triangle DNB tel que :
DN=5cm;DB=6cmetNB=7cm.

Place L tel que L € [DN] et DL =2 cm.

Trace la paralléle a (DB) passant par L ; elle coupe (NB) en M.

2. Détermine les longueurs LM et BM par le calcul.

Les points D, L et N sont alignés, ainsi que les points B, M et N ;
les droites (DB) et (LM) sont paralléles.

NM NL LM

NB _ND DB

NM _ 3 _ LM

LN=5-2=3cm = -
7 5 6

D’aprées le théoréme de Thalés :

L
Donc NM =3Xx7+5=4,2cm et LM=3x6+5=3,6cm. /

3. Vérifie la vraisemblance de tes résultats en mesurant sur ta figure.

@ ** Thalés de Milet (624-547 av. J.-C.), philosophe et savant

grec, se serait rendu célebre en déterminant la hauteur de la
plus grande pyramide d’Egypte avec son théoreme.

Représentée ci-contre, la pyramide a une base carrée, KEOP,
de centre H et de c6té 230 m ; [SH] est sa hauteur.
| est le milieu de [PO], on admet que HI = 230 +2 =115 m.

Thalés aurait planté verticalement un baton de 2 m, représenté ci-dessous par le segment
[AB], de fagon a ce que S, B et M soient alignés (vérification faite par les ombres !).
Il aurait alors mesuré les distances : MA =2,4 m et Ml = 50 m.

I A M

1. Justifie que (HS) et (AB) sont paralléles.
Elles sont paralléles car elles sont toutes les deux perpendiculaires a la méme droite (HM).

e . . MB MA  AB
2. Ecris I’égalité des quotients de Thales. — = — = —
MS MH SH

3. Comme Thalés a son époque, déduis-en la hauteur [SH] de la pyramide.

2,4 2 2,4 2
= — — = donc SH=2x165+24=137,5m
50+115 SH 165 SH
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€ *** ABCD est un parallélogramme.

O est un point du segment [AB]. (DO) coupe (CB) en E.
Ona:AB=12cm ;OB =5cmet CE=8,4cm.

1. Détermine la longueur BE.

o B e, D, O et E sont alignes, ainsi que C, B et E,
\ \ s4 et (DC) // (OB) car les cotés opposés d’'un parallélogramme sont
s \s\  paralléles (et égaux : DC = AB = 12 cm)

N ‘\ D'aprés le théoréme de Thale EO EB OB EB 5
“ apres le eoreme de aes . —= —= — _——
> P ED EC DC 84 12

Donc EB=8,4xXx5+12=3,5cm

2. Détermine la longueur du cété [AD].

D, O et E sont alignés, ainsi que A, O et B,
et (AD) // (BE) car les cotés opposés d’un parallélogramme sont paralléles.
OE OB _ BE

D’apres le théoreme de Thalés : — = =— OA=12-5=7cm
oD 0OA AD

5
T donc AD =3,5X7+5=4,9cm
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