Symétries
Correction

Exercice 1 : Avec des parallélogrammes.

ABCD est un parallélogramme de centre I. Soit A’ et
C’ les symétrique respectifs de A et C par rapport a
la droite (BD).

a. Réaliser la figure.

b. Démontrer que A’BC’'D est un parallélogramme.

On sait d'un part que | est le centre du
parallélogramme ABCD, donc | est le milieu de [AC]
et [BD].

D’autre part, les symétriques des points A, C et | par
rapport a la droite (BD) sont respectivement les
points A’, C’ et | (I est invariant car | (appartient)
(BD)).

Or une symétrie conserve les milieux, c’est-a-dire le
milieu de [AC] en le milieu [A’C’]. Donc | est aussi le
milieu de [A'C’].

Les segments [A’C’] et [BD] ont méme milieu, donc
A’BC’D est un parallélogramme.
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c. Démontrer que AA’CC’ est un rectangle.

D’aprés b. [AC] et [A’C’'] ont méme milieu |, donc
AA’CC’ est parallélogramme.

De plus le segment [A'C’] est le symétrique du
segment [AC] par rapport a la droite (BD), donc
A'C’' = AC.

Le parallélogramme AA’'CC’ a des diagonales de
méme longueur, donc AA’CC’ est un rectangle.

Exercice 2 : Démonstration.

Démontrer que l'image d'une droite par une
symétrie centrale est une droite paralléele.

VA,

Soit C, un point du plan.

Soit d, une droite et d' son image par rapport a C.

A un point de d et A' son image par rapport a C sur
d".

B un point de d et B' son image par rapport a c sur
d'.

[AC] = [CA"] donc C est le milieu de [AA"].

[BC] = [CB'] donc C est le milieu de [BB'].

Les diagonales [AA'] et [BB'] du quadrilatere ABA'B'
se coupent en leur milieu donc ABA'B' est un
parallélogramme.

Donc (AB) // (A'B') soitd // d'.
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