Application du produit scalaire - Correction

Exercice 01 :
Sur un logiciel de géométrie, Sophie a construit un triangle ABC tel que :

3
4

AB = 4em,cos(BAC) = —7 etcos(BAC) =
1. Calculer cos(BCA) et sin(BCA)

Dans un triangle, la somme des angles vaut 180° ou encore & radians.

On peut donc écrire A+ B+ C=m d'ouC=m— (A +B)

On sait que pour tout réel t, cos(m —t) = — cos(t) etsin(m — t) = sin(t)
On en déduit : cos(C) = — cos(A + B) etsin(C) = sin(A + B)

On calcule d’abord sin(A) et sin(B) :

Les angles d’un triangle appartenant a [0 ; n] sin(ﬁ) et sin(é) sont positifs.

(sin(ﬁ))2 =1- (cos(?&))2 =1- (— %)2 = 1—2,d’ou sin(A) = g
3\ 7 V7

i B 2 = —_ B 2 = —_ | — = —_— ! i B = —_—
(sm(B)) =1 (cos(B)) 1 (4) 16,d ou sm(B) )
On applique les formules d’addition : quels que soient les nombres réels a et b,

cos(a + b) = cos(a) cos(b) — sin(a) sin(b) et sin(a + b) = sin(a) cos(b) + cos(a) sin(b)

~ - - - - _ 1 3 +15 7

Cos(C) = — cos(A =+ B) = — cos(A) cos(B) + sin(A) sin(B) = _Z X Z =+ T X %
&) = 3+ /105 ~ 083

cos( ) =—4  ~0

_ S o _ v . V15 3 =1 7 3J15-17

sin(C) = sm(A + B) = sm(A) cos(B) + cos(A) sm(B) = X 1 + R v
~ 3Vv15 —17

cos(C) = 1 ~ 0.56
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2. Calculer I’aire S du triangle ABC.

Pour calculer I’aire S du triangle ABC, on applique la formule suivante :
1 -
§=—bc sin(A) b=ACetc=AB

Pour calculer b, on applique la formule de sinus :

~ 7
b c < sin(B) B 4X % 16V7

(@) sn@) " sin(Q) VIS —v7 IS —v7
16

_1, 16v7 L VIS 8VIVIS | (8VAVIS)(3VIS +47) _ 8(45V7 +7V15)
27 3157 4 3VI5—V7  (3VIS—V7)(3VI5+V7) 128

. 8(45V7 + 7V/15)

~ 9.14 cm?
178 9 cm
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