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Mesure d’un angle orienté de deux vecteurs non nuls -  Correction 
 

Exercice 01 : Avec des triangles.  

Dans le plan orienté, on a construit :  

 Un triangle ABC tel que : 

 (𝐵𝐶⃗⃗⃗⃗  ⃗, 𝐵𝐴⃗⃗⃗⃗  ⃗) =
𝜋

6
 𝑒𝑡 (𝐶𝐴⃗⃗⃗⃗  ⃗, 𝐶𝐵⃗⃗⃗⃗  ⃗) =

𝜋

3
 ; 

 Un triangle ACD équilatéral tel que(𝐴𝐶⃗⃗⃗⃗  ⃗, 𝐴𝐷⃗⃗ ⃗⃗  ⃗) =
𝜋

3
. 

Le point L est le milieu de [BC] et le point K est le milieu de [DC]. 

a. Donner la mesure principale en radians de chacun des angles orientés : 

(𝐴𝐵⃗⃗⃗⃗  ⃗, 𝐴𝐶⃗⃗⃗⃗  ⃗), (𝐴𝐵⃗⃗⃗⃗  ⃗, 𝐴𝐷⃗⃗ ⃗⃗  ⃗), (𝐶𝐷⃗⃗⃗⃗  ⃗, 𝐶𝐵⃗⃗⃗⃗  ⃗) 

On applique la relation de Chasles :  

(𝐴𝐵⃗⃗⃗⃗  ⃗, 𝐴𝐶⃗⃗⃗⃗  ⃗) = (𝐴𝐵⃗⃗⃗⃗  ⃗, 𝐵𝐴⃗⃗⃗⃗  ⃗) + (𝐵𝐴⃗⃗⃗⃗  ⃗, 𝐵𝐶⃗⃗⃗⃗  ⃗) + (𝐵𝐶⃗⃗⃗⃗  ⃗, 𝐴𝐶⃗⃗⃗⃗  ⃗); 

(𝐴𝐵⃗⃗⃗⃗  ⃗, 𝐵𝐴⃗⃗⃗⃗  ⃗) = 𝜋,  car ces deux vecteurs sont opposés.  

(𝐵𝐴⃗⃗⃗⃗  ⃗, 𝐵𝐶⃗⃗⃗⃗  ⃗) = −(𝐵𝐶⃗⃗⃗⃗  ⃗, 𝐵𝐴⃗⃗⃗⃗  ⃗), car  (𝑢⃗  , 𝑣 ) = −(𝑣  , 𝑢⃗ ) ; d’où : (𝐵𝐴⃗⃗⃗⃗  ⃗, 𝐵𝐶⃗⃗⃗⃗  ⃗) = −
𝜋

6
 

(𝐵𝐶⃗⃗⃗⃗  ⃗, 𝐴𝐶⃗⃗⃗⃗  ⃗) = (𝐶𝐵⃗⃗⃗⃗  ⃗, 𝐶𝐴⃗⃗⃗⃗  ⃗), car (−𝑢⃗  , −𝑣 ) = (𝑢⃗  , 𝑣 ) ; d’où (𝐵𝐶⃗⃗⃗⃗  ⃗, 𝐴𝐶⃗⃗⃗⃗  ⃗) = −
𝜋

3
 

Donc (𝐴𝐵⃗⃗⃗⃗  ⃗, 𝐴𝐶⃗⃗⃗⃗  ⃗) = 𝜋 −
𝜋

6
−

𝜋

3
= 𝜋 (1 −

1

6
−

1

3
) ;  (𝐴𝐵⃗⃗⃗⃗  ⃗, 𝐴𝐶⃗⃗⃗⃗  ⃗) =

𝜋

2
 

Donc le triangle ABC est rectangle en A. 

(𝐴𝐵⃗⃗⃗⃗  ⃗, 𝐴𝐷⃗⃗ ⃗⃗  ⃗) = (𝐴𝐵⃗⃗⃗⃗  ⃗, 𝐴𝐶⃗⃗⃗⃗  ⃗) + (𝐴𝐶⃗⃗⃗⃗  ⃗, 𝐴𝐷⃗⃗ ⃗⃗  ⃗) =
𝜋

2
+

𝜋

3
 ;   (𝐴𝐵⃗⃗⃗⃗  ⃗, 𝐴𝐷⃗⃗ ⃗⃗  ⃗) =

5𝜋

6
 

(𝐶𝐷⃗⃗⃗⃗  ⃗, 𝐶𝐵⃗⃗⃗⃗  ⃗) = (𝐶𝐷⃗⃗⃗⃗  ⃗, 𝐶𝐴⃗⃗⃗⃗  ⃗) + (𝐶𝐴⃗⃗⃗⃗  ⃗, 𝐶𝐵⃗⃗⃗⃗  ⃗) =
𝜋

3
+

𝜋

3
 ;   (𝐶𝐷⃗⃗⃗⃗  ⃗, 𝐶𝐵⃗⃗⃗⃗  ⃗) =

2𝜋

3
 

b. Démontrer que le triangle ALK est rectangle en A. 

Le point L est le milieu du segment [BC] dans le triangle rectangle ABC, donc (AL) est la médiane 

issue de A et 𝐴𝐿 =
𝐵𝐶

2
. On en déduit que le triangle ALC est isocèle de sommet L.  

Comme 𝐵𝐶𝐴̂ =
𝜋

3
, le triangle ALC est équilatéral. On a alors 𝐶𝐴𝐿̂ =

𝜋

3
. 

Le point K est le milieu du segment [DC] dans le triangle équilatéral ACD, donc la médiane (AK) 

est aussi la bissectrice de l’angle 𝐶𝐴𝐷̂. Donc  𝐶𝐴𝐾̂ =
𝜋

6
. 

Dans le plan orienté, on peut alors écrire :  

(𝐴𝐿⃗⃗⃗⃗  ⃗, 𝐴𝐾⃗⃗ ⃗⃗  ⃗) = (𝐴𝐿⃗⃗⃗⃗  ⃗, 𝐴𝐶⃗⃗⃗⃗  ⃗) + (𝐴𝐶⃗⃗⃗⃗  ⃗,  𝐴𝐾⃗⃗⃗⃗⃗⃗  ⃗) =
𝜋

3
+

𝜋

6
, 𝑑𝑜𝑛𝑐  (𝐴𝐿⃗⃗⃗⃗  ⃗, 𝐴𝐾⃗⃗ ⃗⃗  ⃗) =

𝜋

2
 

Donc le triangle ALK est rectangle en A.  

c. Le triangle ALK est-il isocèle ? Justifier. 

 Le triangle ALK n’est pas isocèle. 

B A 

L 

C 

K 

D 
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(AK) est aussi une hauteur du triangle équilatéral AVD et, en utilisant le théorème de Pythagore, on 

montre que 𝐴𝐾 = 𝐴𝐶 𝑋 
√3

2
 ; comme AL = AC, on a AK ≠ AL 

Exercice 02 : Mesures des angles   

Sur la figure ci-dessous, on a tracé le cercle trigonométrique, ainsi que les droites d’équations :  

𝑦 = 𝑥  ;   𝑦 = −𝑥  ;   𝑦 = 𝑥√3  ;   𝑦 = −𝑥√3  ;   𝑦 =
𝑥

√3
  ;   𝑦 = −

𝑥

√3
 

On a nommé A, B, E, F, G et H les point d’intersection entre le cercle et certaines de ces droites. On 

a aussi tracé les parallèles aux axes de coordonnées passant par ces points.  

 

 

a. Quelles sont les coordonnées des points A, B, E, F, G et H ? 

A et B appartiennent au cercle trigonométrique et à la droite d’équation y = - x. les coordonnées de 

A et B satisfont donc le système de deux équations : 

{
𝑦 = −𝑥

𝑥2 + 𝑦2 = 1
 

On a donc : 2x2 = 1, d’où  𝑥 =
√2

2
 𝑜𝑢 𝑥 = −

√2

2
 

On en déduit 𝐴 (
√2

2
 ;  −

√2

2
)  𝑒𝑡  𝐵 (−

√2

2
 ;  

√2

2
)  
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E et F appartiennent au cercle trigonométrique et à la droite d’équation 𝑦 = 𝑥√3. les coordonnées 

de A et B satisfont donc le système de deux équations : 

{
𝑦 = 𝑥√3

𝑥2 + 𝑦2 = 1
 

On a donc : 4x2 = 1, d’où  𝑥 =
1

2
 𝑜𝑢 𝑥 = −

1

2
 

On en déduit 𝐸 (
1

2
 ;  

√3

2
)  𝑒𝑡  𝐹 (−

1

2
 ; − 

√3

2
)  

G et H appartiennent au cercle trigonométrique et à la droite d’équation 𝑦 =
𝑥

√3
. les coordonnées de 

A et B satisfont donc le système de deux équations : 

{
𝑦 =

𝑥

√3
𝑥2 + 𝑦2 = 1

 

On a donc : 
4𝑥2

3
 = 1, d’où  𝑥 =

√3

2
 𝑜𝑢 𝑥 = −

√3

2
 

On en déduit 𝐺 (
√3

2
 ;  

1

2
)  𝑒𝑡  𝐻 (−

√3

2
 ; − 

1

2
)  

b. Donner la mesure principale en radians de chacun des angles orientés :  

(𝑂𝐼⃗⃗⃗⃗ , 𝑂𝐴⃗⃗ ⃗⃗  ⃗), (𝑂𝐼⃗⃗⃗⃗ , 𝑂𝐵⃗⃗ ⃗⃗  ⃗), (𝑂𝐼⃗⃗⃗⃗ , 𝑂𝐸⃗⃗ ⃗⃗  ⃗), (𝑂𝐼⃗⃗⃗⃗ , 𝑂𝐹⃗⃗⃗⃗  ⃗), (𝑂𝐼⃗⃗⃗⃗ , 𝑂𝐺⃗⃗ ⃗⃗  ⃗), (𝑂𝐼⃗⃗⃗⃗ , 𝑂𝐻⃗⃗⃗⃗⃗⃗ ) 

 

(𝑂𝐼⃗⃗⃗⃗ , 𝑂𝐴⃗⃗ ⃗⃗  ⃗) = −
𝜋

4
 

(𝑂𝐼⃗⃗⃗⃗ , 𝑂𝐵⃗⃗ ⃗⃗  ⃗) =
3𝜋

4
 

(𝑂𝐼⃗⃗⃗⃗ , 𝑂𝐸⃗⃗ ⃗⃗  ⃗) =
𝜋

3
 

(𝑂𝐼⃗⃗⃗⃗ , 𝑂𝐹⃗⃗⃗⃗  ⃗) =
−2𝜋

3
 

(𝑂𝐼⃗⃗⃗⃗ , 𝑂𝐺⃗⃗ ⃗⃗  ⃗) =
𝜋

6
 

(𝑂𝐼⃗⃗⃗⃗ , 𝑂𝐻⃗⃗⃗⃗⃗⃗ ) = −
5𝜋

6
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