Fonction racine carrée - Correction

Exercice 01 : Simplifier les écritures suivantes

A =12V50 — 5v98 — 3V162

A =12v50 — 598 — 3v162 = 12V25 X 2 — 549 X 2 — 381 X 2
A=12V25V2 - 5V49v2 —3vV81V2 =12 X 5X V25X 7XV2 -3 X9 X2

A= (60—-35-27)V2 =—-2V2
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Exercice 02 : Opérations avec les racines carrées

Ondonnea =3 ++V7eth = 3+/7.

a. Calculer a? et b2.

2 2
a®=(3+V7) =32 +2X3XV7+V7 =9+6V7+7=16+6V7 =8+ 37
2 2
b? = (3v7) =3%X7 =9X7 =63

b
b. Calculer% = etab

@ _3+V7 _(B+VDXT_3WT+VT _3WT+7_ 7437

b~ 37 3TxV7 37 3X7 21
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b 37 3V7X(3-v7) 3VIX3-3V7XV7 9V7-3X7 9V7-21
a 3+v7 GB+VDHGB—-V]) 32 _ 7 T 9—7 T 2

ab = (3+V7)(3V7) = 3X3VT + 3VTX\VT = W7 +3V7 = W7 +3X7 =21+ N7 =7+ 37

Exercice 03 : Fonction racine

On considere la fonction f définie par f(x) = V12 —x

a. Calculer les images par f des nombres:-4;0; 3; 12.

f(=4)=J12—-(-49)=Vi2+4=V16=4 ; f(0)=vV12-0=+12 =23
f3)=vV12-3=4/9=3 ; f12) =vV12-12=vV0=0

b. Donner I’ensemble de définition de f.

L’ensemble de définition de f est I’intervalle qui rend f toujours positive.
V12 — x existe, si et seulement, si : 12-x>0 : x<12 ; Dy =]—o0; 12]
c. Etudier le sens de variation de f.

On pose u(x) = 12 —x. La fonction u est une fonction affine de coefficient directeur négatif (- 1). Elle est
donc décroissante sur R. elle s’annule pour la valeur 12 est positive sur ’intervalle]—oo; 12].

Comme la fonction u est décroissante sur]—oo; 12], f est aussi décroissante sur |—oo; 12]
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d. Tracer la courbe représentative de f sur [- 4 ; 12]
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e. Résoudre graphiquement et par calcul I’inéquation f(x) > 3.

Graphiquement I’ensemble des solutions de 1’inéquation f(x) > 3 est | — oo; 3].
fx)>3¢=> V12 —x>3

> (VIZ=x) >32 et x€]-o;12]

& 12—x>9 et x € |—o0;12]

— x<3 et x € |—o0;12]

On retrouve 1’ensemble des solutions |—oo ; 3]

Exercice 04: Fonction racine carrée

Soit la fonction g définie par g(x) = vV—2x2 — 5x + 3
a. Déterminer 1I’ensemble de définition de g.

L’ensemble de définition de g est I’intervalle qui rend g toujours positive.

V—2x2 — 5x + 3 existe, si et seulement, si : —2x2 —5x +3 > 0 : résolvons cette inéquation.

A=(-52-4 X (-2) X (3) =25+ 24 =49 > 0, I’équation
—2x2% — 5x + 3 admet deux solution dans R :

X —o0 -3 1 +o0
—b — VA —(-5)-+v49 5-7 -2 1 z
X1 = = = = = — I
2a 2X (-2) —4  —4 2 (x-3) - _ ¥
b+ VA —(-5)+V5 5+7 12 (x+3) -9 f M
2T T T T2x(—2) | -4 -4
—2x%—-5x+3 + 4 - +

Donc :—2x% — 5x + 3 :(x—%)(x+3): X2 -x+12>0,

SiXe]—oo; —3]U[§ ; +oo[, donc I’ensemble de définition de g est Dy =] — oo ; —3]U[§ ; +oof

b. Etudier les variations de g. Dresser le tableau de variations de g.

2 _
On pose u= —2x2 — 5x + 3; La forme canonique de uest: u(x) = a (x + %) +y,ouy=u (—b)

e R R NS R s

()_2(+—5>+51_2( 5)2+51
v =2\¥*Tox2) Tg T \*71) T3

, . 5 . 5
Ona:a<0(a=-2), alors u est décroissante sur ]—oo ;— Z] et croissante sur [— " +oo[
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On
g(x)

—_

0/

déduit que g est décroissante sur |—oo ; — 3] et croissante sur E +oo[
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