Résolution d’équations et d’inéquations - Correction

Exercice 01 :
Résoudre les équations et inéquations suivantes :

In(3x — 5) =In(1 — 2x)

1
In(3x — 5) existe si x > 3

In(1 — 2x) existe si x < 3

On peut donc en conclure que I’ensemble de définition est vide, ce qui signifie que 1’équation n’aura pas
de solution.

In(3x+7) =In(x —5)

In(3x + 7) existe si x > —; In(x — 5) existesix < 5

On obtient donc I’ensemble de définition suivant : D = ]5; +oo[
In3x+7)=In(x—5)©3x+7=x—05,cequidonnex = —6

Or il se trouve que cette valeur n’est pas incluse dans I’ensemble de définition, donc S = @

In(3x + 5) = In(1 — 2x)

5 1
In(3x + 5) existe si x > —3 In(1 — 2x) existe six < 5

1

On obtient donc I’ensemble de définition suivant : D = ]—g ; E[

4
In(3x +5) =In(1 —2x) ©3x +5=1— 2x,ce qui donne x = —z
On vérifie si cette valeur appartient a I’ensemble de définition avant de conclure. C’est le cas ici, donc
5= {3
U5
In(x —2) > In(2x — 1)

1
In(x — 2) existe six > 2,In(2x — 1) existe si x > 3

On obtient donc I’ensemble de définition suivant : D = |2 ; +oo]
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In(x —2) >In(2x —1) ®x -2 >2x—1,cequidonnex < —1

Si on compare les deux ensembles, on constate que 1’ensemble solution de I’inéquation ne coincide pas
avec I’ensemble de définition ce qui signifie que : S = @

In(x +5) = In(1 — 2x)

1
In(x + 5) existe si x > —5,In(1 — 2x) existe si x < 3

On obtient donc I’ensemble de définition suivant : D = ]—5 ; %[

4
In(x +5) >In(1 —2x) ©®x+5>1— 2x,ce qui donne x > ~3

On prend donc I’intersection entre I’ensemble de définition et I’ensemble solution précédent, ce qui
donne :

S—] 4_1[
] 372

Exercice 02 :

Résoudre mes équations suivantes :

2e7*—-1=3

2e*—1=3oe*=2donc—x=In2 S ={-In2}
(Inx)?—-lnx—-2=0

Pour x > 0 on pose X = In x et on résout I’équation X2 — X —2 =0
Cette équation a pour solution -1 et 2.

On résout maintenant les équations Inx = —1 etlnx = 2
Ihx=-1ox=e1

hx=2ox=e?eS={e1;e?}

e?* —2e*—-3=0

e?* —2e¥ -3 =0 (e¥)?2—-2e¥-3=0

On pose X = e* et on résout I’équation X2 — 2X — 3 = 0. Cette équation a pour solution -1 et 3.

On résout maintenant les équations e* = —1 ete* =3

e*=—1n a pas de solution car pour toutréel x,e* > 0,e* =3 e x=1In3 & S ={In3}
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