Trigonométrie - Correction

Exercice 01 : Sinus

Soit t un nombre réel vérifiant cos(t) =§ et t € [_7" ;O].
a. A I’aide du cercle trigonométrique, donner le signe de sin(t). Calculer la valeur exacte de sin(t).
Pout tout réel t, (cos(t))? + (sin(t))? = 1, donc : (sin(t))? =1 — (cos(t))?
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(sin(®)?=1-(3) ; Gn()? =1-5=¢
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sin(t) =——— ou sin(t) =—
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-7 242
t e [7 ;O], donc : sin(t) < 0, alors: sin(t) = -3

b. Mettre la calculatrice en mode radian et donner une valeur approchée du nombre t.
Une valeur approchée de t est — 1.23 radian.

Exercice 02 : Cosinus

Soit t un nombre réel vérifiant sin(t) = 0.25 et t € E ;rr].

a. A 1’aide du cercle trigonométrique, donner le signe de cos(t). Calculer la valeur exacte de cos(t).

Pout tout réel t, (cos(t))? + (sin(t))? = 1, donc : (cos(t))? = 1 — (sin(t))?
(cos(t))? =1 —(0.25)?; (sin(t))? =1 —0.0625 = 0.9375

cos(t) = =V0.9375 ou  cos(t) = V0.9375

tEe [g ;n], donc : cos(t) <0, alors: cos(t) =—v0.9375

b. Mettre la calculatrice en mode radian et donner une valeur approchée du nombre t.
Une valeur approchée de t est 2.889 radians.

Exercice 03 : Angles associés

Calculer les expressions ci-dessous en fonction de cos(t) et sin(t).

T
A = sin(m — t) + sin(t — 4m) + sin(t + 3m) + sin (E + t)

En appliquant les formules sur les angles associés :
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T
A = sin(m — t) + sin(t — 4m) + sin(t + 3m) + sin (E + t)

A = sin(t) + sin(t) — sin(t) + cos(t)
A = sin(t) + cos(t)
/s /i1
B = cos(t + m) + cos (E — t) + cos (E + t) + cos(7m — t)

En appliquant les formules sur les angles associés :
B = cos(t + m) + cos (E - t) + cos (z + t) + cos(7m —t)
2 2

B = —cos(t) + sin(t) —sin(t) + cos(3X 2w+ m —t)
B = —cos(t) + cos(m —t)

B = — cos(t) — cos(t)

B = —2cos(t)

Exercice 04 : Equations

Résoudre dans]- n ; «], puis dans IR, les équations suivantes :

a. cos(x) —sin(x) = 0.

cos(x) — sin(x) = 0 équivaut a cos(x) = sin(x).

On sait que :

M3

cos (E) = sin (E> = E ; L (point M) est donc une solution de cette équation.
4 4 2 4

On remarque un deuxieme point (Ms) sur le cercle trigonométrique qui a méme abscisse et méme

. . Lz 51 —-3m
ordonnée : il est repéré par ~, Ou par ——.

. I . _3
Les solutions de 1’équation dans]- « ; ] sont donc S = {Tn ; g}

Les solutions dans IR sont les nombres : % + 2km et %’T +2km, k €Z

Pout résoudre cette équation par le calcul, on utilise les formules des angles associés :
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Pout tout réel x, sin(x) = cos (g - x) , I’équation s’écrit : cos(x) = cos (g — x)

s T T
xzz—x+kX27r ou x:—(z—x)+kX27r ou bien 2x=5+kX27r, kel

s Vs
2x=E+kX27r, k € Z. équivantéx:Z + km, kel
b. cos(x) + sin(x) = 0.

cos(x) + sin(x) = 0 équivaut a cos(x) = - sin(x).

On sait que les points qui vérifient cette équation sont les points ayant des abscisses et ordonnées

opposées.
Les solutions de I’équation dans]- @ ; ] sont donc S = {_T” ; %n}

Ces nombres sont reperés par les point My et M2 sur le cercle trigonométrique.

Les solutions dans R sont les nombres : _T” + 2km et %" + 2km, k €7

Pout résoudre cette équation par le calcul, on utilise les formules des angles associés :
Pout tout réel x, — sin(x) = cos G + x) , 1’équation s’écrit : cos(x) = cos (g + x)

T T T
x=§+x+kX27r ou x=—(E+x)+kX2n ou bien 2x=—§+kX27r, kel

m T
2x=—§+kX2n, k € Z. équivantéx:—z +kn, ke
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