Synthése sur les équations et problémes

Correction

Evaluation

Evaluation des compétences A EA NA
Je sais résoudre différents types d’équations.
Je sais résoudre un probleme en le mettant en équation.
) Résous les équations suivantes :
2x+3(x—5)=0 Bx-5x+8)=0
2x+3x—15=0 C'est une équation produit nul
5 -15=0 3x—-5=0 ou x+8=0
5x 15 = = —
X one x =3 3x =5 ou x 8
5 5
La solution est 3. =3
5
Les solutions sont 3 et 0.
2x-7)—-(x—-3)=0
2x—7=x+3=0 x% =20
x—4=0 20 > 0 donc cette équation a 2 solutions :
x =4 V20 et — V20

La solution est 4.

@ 1. On considére I’équation : 4x>2 —9 =0

a) Factorise 4x2 — 9, puis résous I’équation.
4x?2 —9 = (2x)2 —3%2 = (2x — 3)(2x + 3)
Identité remarquable : a®* — b? = (a — b)(a + b)
Onadonc (2x—3)(2x+3) =0

C'est une équation produit nul.

2x—3=0 ou 2x+3=0

2x =3 ou 2x =-3

-3
=-=15 =~ =-15
X ) ou x 2
L luti t ; t
€S solutions son > e >

b) Modifie I’équation 4x> —9 = 0 pour
obtenir la forme x? = a. Résous-la.
4x2—-9=0

4x%2 =9

— on peut avoir deux méthodes de résolution possibles pour une méme équation.
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2. Résous les éguations suivantes :

9x? + 3x = 5x
9x2 +3x —5x =0 = nul
9x2 —2x =0 factorisons
xX9x—-2)=0 produit

— C’est une équation produit nul
ou 9x—-2=0
9x =2

x=0

X:§

2
Les solutions sont 0 et 5

2x-1)(x—3)=3
développons :
2x*—6x—1x+3=3
2x>—7x+3-3=0
2x2—7x =0
x2x—-7)=0

C'est une équation produit nul

x=0 ou 2x—-7=0
2x =7

7

*=3

7
Les solutions sont 0 et 5

factorisons :

3x(2x — 5) = 6(x%* — 2)
développons :
6x% — 15x = 6x% — 12
6x% — 15x — 6x% = —12
—15x = —12
—12

Sy
*T15T5

4
La solution est T

€) Katie, sa maman et sa mamie ont a elles trois 100 ans cette année !
La maman est 8 fois plus agée que Katie et Mamie a le double de I’age de sa fille.

Détermine I’age de chacune.

Soit x 1'age de Katie.

L'age de samaman estdonc: 8 X x = 8x etl'age de Mamieest: 2 X 8x = 16x

On obtient donc I'équation :

25x _ 100 .
o = o onc x =

Katie a 4 ans,sa maman a 8 X 4 = 32 ans et sa mamie 2 X 32 = 64 ans.

Vérif : 4432+ 64 =100 v

x+8x+ 16x = 100

. . R . . . . 4
@) Si on ajoute le méme nombre au numérateur et au dénominateur de la fraction 3 On

. . , .1 , .
obtient une fraction égale az; détermine ce nombre.

Soit x ce nombre.
44+x 1

3+x 2

On adonc :

On utilise les produits en croix: (4 +x) X2 =3+ x) x 1

Le nombre a ajouter est — 5.

8+2x=3+x
2x=3+x-—8
2x—x=-5
x=-5

4+(=5 -1 1

T G B S
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© Le triangle ci-contre est rectangle en B. En appliquant
I’égalité de Pythagore, détermine I’équation correspondante
et résous-la pour trouver lalongueur de chaque c6té.

AC? = AB? + BC? donc (2x +1)? = (2x — 1)% + x?

C’est du second degré, mais sans factorisation possible, on développe :
x+1)% = (2x—1)% +x?

Cx+1)Rx+1)=Q2x—1)(2x — 1) + x?

4% +2x +2x + 1 =4x? — 2x — 2x + 1 + x*

4> +4x +1=5x* —4x+1 donc

42 +4x+1-5x>+4x—-1=0

—x2+8x=0 — on peut factoriser.

x(—x +8) =0 - c'estune équation produit nul.
x=0 ou —x+8=0
—x = —8

x =8

Les solutions de I'équation sont 0 et 8.
Pourx =0,ona: AB =0; BC=—1etAC = 1. C’estimpossible dans ce probléme de géométrie.
Pourx =8,ona: AB =8;BC=15et AC =17.

Vérifions avec la réciproque du théoréme de Pythagore :
AC?* =17 =289 et AB*+ BC?=152+8%=225+64=289 v
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