Chapitre 15: Les triangles

Compétences évaluées

Maitrise
insuffisante

Maitrise
fragile

Maitrise
satisfaisante

Treés bonne
maitrise

Connaitre les cas d’égalité des triangles.

Appliquer les cas d’égalité des triangles pour prouver que deux

triangles sont égaux.

Utiliser des triangles égaux.

Exercice N°1

Dans chaque situation, quel cas d'égalité faut-il appliquer pour justifier I'égalité des triangles ?

Citer alors les sommets homologues.

Si deux triangles ont un angle de
méme mesure compris entre des
c6tés deux a deux de méme
longueur, alors ces deux triangles

sont égaux. B
Sommets homologues :
BetT
CetS
AetR
256"
'3 Cm

Si deux triangles ont un c6té de méme
longueur et des angles adjacents a ce
cOté deux a deux de méme mesure,
alors ces deux triangles sont égaux.

Sommets homologues :
BetF
CetG
AetE

:‘;\ Si deux triangles ont leurs cotés
o deux a deux de méme longueur,
2 alors ces deux triangles sont égaux.
P Sommets homologues :
BetO
PetC
AetQ
G
‘30{‘:\450 45\
B 50° 2
E 50°
A
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Exercice N°2

ABCD est un rectangle. Que dire des triangles ABC et ADC ? Justifier votre réponse.

Dans un rectangle, les cotés opposés sont égaux A " B
LL

ainsi que les diagonales.

Sur le rectangle ci-contre, nous avons alors marquée 1 1

les codages relatifs au rectangle.

Si deux triangles ont leurs cbtés deux a deux de H

méme longueur, alors ces deux triangles sont égaux.

Les triangles ABC et ADC ont leurs c6tés deux a deux de méme longueur, ils sont égaux.

Exercice N°3

Démontrer que les triangles ABC et DGH sont égaux.

Quel est le sommet homologue a B ?

40°

B =180° — (110° + 40°)
B = 180° — 150°

110°

)

= 30°
30°

G = 180° — (110° + 30°)

G = 180° — 140°

G = 40° P

Si deux triangles ont un c6té égal compris entre deux angles égaux, ils sont égaux.

Les triangles ABC et DGH ont un c6té égal (d’aprés les codages, BC = DG) compris entre
deux angles égaux (D = B et G = C) ; ils sont égaux.

Le sommet homologue au sommet B est donc le sommet D.
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Exercice N°4

Observer le nceud papillon de Monsieur Mickey.
Démontrer que les angles GLM et JLI sont égaux.
En déduire que les triangles GLM et JLI sont égaux.

Calculer le périmétre du nceud papillon de Monsieur Mickey.

G J

e Lesangles GLM et JLI sont opposés par le sommet ; ils sont égaux.
e D’aprés les codages, les angles AML et LI] sont égaux.

e D’aprés les codages, les cotés [ML] et [LI] sont égaux.

Si deux triangles ont un c6té de méme longueur et des angles adjacents a ce cote deux a

deux de méme mesure, alors ces deux triangles sont égaux.

Les triangles GML et JLI ont un c6té de méme longueur ML = LI et deux angles adjacents

pE——

a ce cOté, de méme mesure GLM = JLT et AML = LIJ . Ils sont égaux.
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Exercice N°5

ABC est un triangle rectangle en B tel que AB = 8,1 cm et BC = 10,8 cm.
MNP est un triangle rectangle en N tel que MN = 10,8 cm et MP = 13,5 cm.

Les triangles ABC et MNP sont-ils égaux ? Si oui, donner les sommets homologues.

Le triangle ABC est rectangle en B. Le triangle MNP est rectangle en N.
Son hypoténuse est donc le cété [AC]. Son hypoténuse est le coté [MP].
AC?* = BA®? + BC? MP? = NM? + NP?
AC* = 8,1% + 10,82 NP? = MP? — NM?
AC? = 65,61 + 116,64 NP? = 13,52 — 10,82
AC* = 182,25 NP? = 182,25 — 116,64
AC = /182,25 = 13,5 NP? = 65,61
AC = 13,5cm NP =,/65,61 = 8,1
NP = 8,1 cm

Si deux triangles ont leurs c6tés deux a deux de méme longueur, alors ces deux triangles
sont égaux.

Les triangles ABC et MNP ont leurs c6tés deux a deux de méme longueur car,
AB=NP=8,1cm; BC=MN =10,8cm; AC = MP =13,5cm; les triangles ABC et MNP
sont égaux.

Les sommets homologues sont donc : NetB AetP CetM.

Exercice N°6

[AB] et [CD] sont deux diamétres d'un cercle de centre 0. Démontrer que les triangles OAC et
OBD sont égaux. En déduire que AC = BD.

D’une part :

e |AB] et [CD] sont deux diamétres.
e 0 estle centre du cercle.

Donc, 04, OB, OC et 0D sont des rayons de ce cercle.

D'ou:0A =0B =0C = 0D.

D’autre part, les angles DOB et AOC sont opposés par le sommet.
Donc, DOB = AOC.

Si deux triangles ont un angle de méme mesure compris entre des cotés deux a deux de
meéme longueur, alors ces deux triangles sont égaux.

Les triangles OAC et OBD ont un angle de méme mesure (DOB = AOC), compris entre deux
cotés de méme longueur OA = OB = OC = OD. Les triangles OAC et OBD sont égaux.
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